
Tema2
Algebraelementare,equazioni,disequazioni

2.1 Quesiti di livello base

2.1.1Sia

A =
p3−q3

p−q
.

Calcolareil valoredi A, quandop =
1
2
, q = 1.

2.1.2Semplificare(sepossibile)l’espressione

(a+b)2−c2

c−a−b
.

2.1.3Risolverel’equazione

(2x+1)(3x−2)(x+4) = 0.

2.1.4Tradurrela seguentefrasedel linguaggiocorrentein una formula matematica:“De-
traendoil 19%dall’importo lordoL, si ottienel’importo nettoN”.

2.1.5Risolvereil sistema: {
0,3x+0,12y = 0
5x−2y = 2

2.1.6Determinarel’insiemedei valori di x peri quali risulta

x+
√

2

x+
√

3
≥ 0.

2.1.7A partiredallarelazione
1
p

+
1
q

=
1
r

(con p,q, r nonnulli) esprimerep in funzionedi q edi r.
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2.1.8Nel polinomiox2 +y2 eseguirele sostituzioni:

x =
1− t2

1+ t2 y =
2t

1+ t2

epoi semplificare.

2.1.9Semplificare:(y2−x2)(y2 +x2−1)−y4 +x4.

2.1.10Si sachela sommadi duenumeriè 6 echeil loro prodottoè8. Trovarei duenumeri.

2.1.11Si sachela differenzadi duenumeriè 3 e cheil loro prodottoè−2. Trovarei due
numeri.

2.1.12Tradurrela seguentefrasedel linguaggiocorrentein unaformulamatematica:“Se la
sommadei reciprocidi duenumeripositivi è 1, la sommadei duenumeri è ugualeal loro
prodotto”.

Stabilirequindi sel’enunciatoè vero.

2.2 Quesiti cherichiedono maggioreattenzione

2.2.1Stabilirequali delleseguentiuguaglianzesonoverequalunquesianoi numeria,b,c,d
(purch́e le espressioniabbianosenso)egiustificarele risposte:

a
c
· b
d

=
a ·b
c·d

a
c

+
b
d

=
a+b
c+d

a
c

:
b
d

=
a : b
c : d

(a+b) : c = a : c+b : c a : (b+c) = a : b+a : c.

2.2.2Scrivereun’equazionedi terzogradocheabbiapersoluzionii numeri−1,4,
11
3
.

2.2.3Determinarei valori di x peri quali risulta

x3 +2> 0.

2.2.4Dati duenumeridistinti a,b, determinareduenumeric,d in modochesussistal’identità:

1
(x+a)(x+b)

=
c

x+a
+

d
x+b

.
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2.2.5 Trasformare(se possibile) la seguenteespressionein un prodotto di due fattori di
secondogrado(nel complessodellevariabili x,y,u,v):

(xu−yv)2 +(xv+yu)2.

2.2.6Trasformare(sepossibile)le seguentiespressioniin sommedi quadrati:

3x2−2xy+2y2 3x2−6xy+2y2.

2.2.7Eseguire la divisionedel polinomiox4 per il polinomiox2 + 1 edesprimereconun’u-
guaglianzail significatodell’operazioneeseguita.

2.2.8Dati duenumerireali a,b e sapendoche0< a≤ b, in cherelazionestannotra loro i

numeri
1
a
,
1
b

?

2.2.9Il lato più lungodi un foglio rettangolaremisurak cm. Qualedeveesserela misuradel
latopiù cortoperfares̀ı che,dividendoil foglio in duepartiuguali(conun taglioparalleloal
latopiù corto)ciascunadi questesiasimile al foglio iniziale?

2.2.10Determinarele soluzionidelleseguentiequazioni:

√
x2 = x ,

√
x2 +3 = 2x .

2.2.11Determinarele soluzionidelleseguentidisequazioni:

1
x

+x> 2 ,
1√

x+5
+2≥ 0 .

2.2.12Dati duenumeria e b distinti, siac la loro mediaaritmetica.Valeallora,ovviamente,
l’uguaglianza:

(1) a+b = 2c .
Daquestaqualcunohadedottosuccessivamentele seguenti:
(2) (a+b)(a−b) = 2c(a−b)
(3) a2−b2 = 2ac−2bc
(4) a2−2ac= b2−2bc
(5) a2−2ac+c2 = b2−2bc+c2

(6) (a−c)2 = (b−c)2

(7) a−c = b−c
(8) a = b.
La (8) contraddicel’ipotesi dacui siamopartiti, dunquealmenounodei passaggifatti è

sbagliato.Qualeo quali?
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