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Esercizio 1 Poiché liminf( )"n = —1 e limsup "
n—+oo n+1 n—+oo N+ 1

(=00, —1] U [1, 4+00), e quindi A risulta un insieme chiuso.

= 1, si ottiene che DA =

Esercizio 2 Abbiamo che
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Esercizio 3 Osserviamo che la successione a,, cresce:
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Quindi [ = hrf an =1 € [0, 4+00] esiste e, se | < +o0, [ risolve | = [ + 4, ossia [ = % Da
n—

Uns1 = a2 _,_, < (>)isea, < (>)3, ottemamo per induzione che a, < (>)3 se ag < (>) 3.
Se 0 <ag< 2, ottenlamo 1< 5 e quindi [ = 2, mentre, se ag > %, otteniamo [ > % e quindi

[ = +oo. Infine, se ap = 5, abbiamo che a, = 5 perognin e Nel = %

Esercizio 4 Per la prima serie, abbiamo convergenza assoluta per x > 0:
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Per 2 < 0 abbiamo invece
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ove sint > & 5 per t € [0,n] con n > 0 piccolo, e N > 1 soddisfa ‘ | < n. Per la seconda serie,
usiamo il crlterlo di condensazione di Cauchy:
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ottenendo convergenza per x > €, ossia 2 < (In $)1n2, e divergenza per 1 < x < e°.



