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Esercizio 1. Verificare che ogni applicazione lineare L : R™ — R™ & continua
rispetto alle distanze euclidee.

Esercizio 2. Verificare che un’isometria ¢ una applicazione continua.

Esercizio 3. Sia (X, d) uno spazio metrico. Definiamo su X la seguente metrica:

__d(z,y)
C 1+d(z,y)

d(z,y)

Dopo aver verificato che d & una metrica, dimostrare che d e d sono topologica-
mente equivalenti.

Esercizio 4. Sia (X, d) uno spazio metrico e sia U C X. Dimostrare che le
seguenti affermazioni sono equivalenti:

1. U ¢ aperto;

2. Vx €U 3 D,(x) tale che D,(z) C U;

3.VxeU IV, aperto tale che x € V, C U.

Esercizio 5. Sia (X, d) uno spazio metrico e sia Y C X un suo sottoinsieme
non vuoto. Sia dy la metrica indotta da (X,d) su Y. Dimostrare che:

1. Ogni disco DY (y) di (Y,dy) & del tipo DNY con D un’opportuno disco
aperto di (X,d) avete centro y € Y;

2. Se D ¢ un disco di (X,d), allora DNY ¢ un aperto di (Y,dy)

3. Sia V un sottoinsieme di Y. Dimostrare che V' & aperto in Y se e solo se
esiste un aperto U in X taleche UNY =V.



