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Esercizio 1. Determinare il rango delle seguenti matrici:

A =

 1 −1 1
3

0
−1

2
1 −1 0

0 1 0 −1



B =


2 −1 0 0
1 1 −1 −1
1 −2 1 1
0 −3 2 2


C =

 −1 0 −2 1 0
1
2

1 2 −3
2

0
0 0 0 0 1



D =


1 1 0 −1
0 −1 −1 −1
1 1 1 0
0 1 −1 1


AB tCA BD

Esercizio 2. Determinare tramite il teorema di Kronecker-Rouché-Capelli
se i seguenti sistemi sono incompatibili o ammettono soluzione.

x1 − x2 + x3 = 1
x2 − x3 = 0
x1 + 2x2 − x3 = −1
2x1 − x2 = 1
x1 + x3 = −1
x1 − x2 − x3 = 0
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x1 − x2 + x4 = −1
1
2
x1 − 1

2
x3 + x4 = −1

2

x2 − x3 + x4 = 0
−x1 + 2x2 − x3 = 1
x1 + x2 − x4 = 1
−x2 − x3 − x4 = 0
x1 + x2 + x3 = 0
x2 − x3 + x4 = −147
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Esercizio 3. Dire, giustificando la risposta, se le seguenti affermazioni sono
vere o false:

(a) A∈ GLn(R), se ri sono le righe e ci sono le colonne di A ⇒
< r1, r2, · · · , rn >=< c1, c2, · · · , cn >

(b) A∈ Mn(R), se ri sono le righe e ci sono le colonne di A ⇒
< r1, r2, · · · , rn >=< c1, c2, · · · , cn >

(c) A∈ Mn×m(R), se ri sono le righe e ci sono le colonne di A ⇒
dimR(< r1, r2, · · · , rn >) = dimR(< c1, c2, · · · , cm >)

(d) A =


1 −1 0
0 1 1
1 0 1
0 1 1

 , B∈GL3(R) ⇒ rg(AB) = 2

(e) ∃ A,B ∈ Mn, con A invertibile e B non invertibile tali che AB ∈ GLn
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