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Continuitàedifferenziabilitàin
���
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Esercizio 1. Si consideri la seguentefunzione �����	��
�� :

������������ � � ����� ��  !�#" �%$&� ' se ��(���)�+*�,.-/�0-1�- se ��(���)�2�,.-/�0-1�
Trovarecondizioni necessariee sufficienti su 3 e 4 affinché:
(i) � siacontinuanell’origi ne;
(ii) � abbia le derivatedirezionali nell’origine;
(iii) � siadifferenziabile nell’origine.

Esercizio 2. Discutere la continuità dellaseguentefunzionesu ��� :
������������ � �/576 98:%;	< �>= se �?*�A@- se �B�A@

Esercizio 3. Considerarela seguentefunzione �C�1�	�D
E� :

����F�2�HGJI � I �FK0LNM,O� ��� se �?*�P-- se �B�P-
Dopoaver verificato che � écontinua,calcolarne(seesistono)le derivateparziali
e discuternela differenziabilità nell’orig ine. Osservareinfine che � � ed � � non
sonocontinuenell’origine. Nonéciò in contrastoconil TeoremadelDifferenziale
Totale?

Esercizio 4. Si consideri la seguentefunzione:

����(���)�2� � �RQS� 6 �%Q>�� =>T � = se ��������U*�,.-/�0-1�- se��������2�V.-/�0-1�
Calcolare WW � � � .-/�0-1� e WW � � � .-/�0-1� . Perchésonodiverse?

Esercizio 5. Trovareseesiste unafunzione �X��� � 
�� taleche:Y L[Z\N]U^ ��._1`>ab�dce`gf)���h- ij32��4lkm-n_o�dcqp9�
ed � nonsiacontinuanell’origine. Trovareinoltre ���7���r
�� cheammettatutte
le derivatedirezionali continuein un puntomanonsiaivi differenziabile.
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