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. Dimostrare il seguente :
Teorema: Una funzione f : R — R ¢é continua in R se e solo se, per
ogni aperto A € R, la controimmagine f~!(A) é un aperto.

. Dimostrare che se una funzione f ¢ uniformemente continua su due
intervalli (a, b] e [b,¢), allora f ¢ uniformemente continua su (a, c).

. Una funzione f : A — R si dice Lipschitziana se

M >0 t.c. |f(x) — f(y)| < M|z —y| Vo,y € A.

Dimostrare che una funzione Lipschitziana é uniformemente continua.
Fornire un esempio di una funzione uniformemente continua non Lips-
chitziana.

. Sia f una funzione continua in [m,+o00) tale che lirf f(z) = 0.

Dimostrare che f é uniformemente continua.

. Stabilire se le seguenti funzioni sono uniformemente continue nei domini
indicati:

. Dimostrare il seguente :

Teorema: Una funzione limitata, continua in R tranne che in un nu-
mero finito di punti, e nulla al di fuori di un intervallo, é integrabile
(secondo Riemann).



