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1. Dimostrare che se a, b, c € Z allora a € relativamente primo con bc se e soltanto

se a e relativamente primo con b e con c.

2. Sia ¢ la funzione di Eulero. Dimostrare che:
(1) ¢(p®) = p® — p°~1, se p & un numero primo ed e & un intero positivo ;
(2) o(n)=nll_,(1— pii), sen€Nen=][[_,p

3. Scrivere le tabelle additive e moltiplicative di Zs, Zg¢, Zs, Zo.

4. Sen > 1 non & primo, allora (n — 1)! = 0( mod n).

5. Sia a un intero non nullo, scriviamo |a| in forma decimale come |a| = a,, 10™ +
Am—110""1 +--- 4+ 0110+ ag, con ogni 0 < a; <9 e a,, # 0.

Siano:
S(a) = Za Ala) = Z(—l)iai.

Dimostrare i seguenti criteri di divisibilita :
(1) 2|a < 2l|ag;

(2) 3la & 3[S(a);

(3) 4‘@ f=4 4|(0110 + a())

(4) 5la & 5lap;

(5) 9a < 9[S(a);

(6) 11|a < 11|A(a);

6. Sia n € NT. Dimostrare che se n non & primo allora esiste un primo p che divide
n e tale che p < {/n.

7. Dimostrare che esistono infiniti primi della forma 4n + 3, con n € N.



