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1. Teoria della misura astratta
Definizione di sigma-algebra, di misura, di funzione misurabile, di integrale di
una funzione misurabile. Teoremi di convergenza monotona e dominata.

Relazione tra convergenza quasi uniforme, in misura, quasi ovunque e L*.

2. Il teorema di differenziazione di Lebesgue

Definizione delle misure di Radon; le misure di Radon in R™ sono regolari.
Lemma di ricoprimento di Vitali (enunciato); densita di una misura rispetto a
un’altra; dimostrazione del teorema di lebesgue-Radon Nikodym. Conseguenze
del teorema di differenziazione: punti di densita di un insieme, decomposizione
di Lebesgue in parte singolare e assolutamente continua, differenziabilita quasi

ovunque delle funzioni monotone.

3. Spazi LP

Definizione di L?; disuguaglianze di Jensen, Holder e Minkowski. Operatori
lineari limitati; spazi duali; il duale ¢ uno spazio di Banach. Teorema di radon-
Nikodym astratto; il duale di LP ¢ L9.

4. Misure a valori complessi, etc.

Le misure a valori complessi; la variazione totale; decomposizione polare di
una misura; decomposizione di Jordan. Definizione della misura esterna; misura-
bilita secondo Caratheodory. Il teorema di rappresentazione di Riesz. Misure su
un’algebra; il teorema di estensione di Caratheodory.
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